
Př́ıklady na posloupnosti

Posloupnosti

• Je dána posloupnost
(

1
n

)∞
n=1

.

a) Dokažte, že posloupnost je klesaj́ıćı.

b) Je tato posloupnost shora omezená, zdola omezená, omezená?

c) Nalezněte jej́ı rekurentńı vyjádřeńı.

• Prvńıch několik prvńıch člen̊u posloupnosti jsou: 100, 1, 10−2, 10−4,. . . .

a) Nalezněte jej́ı rekurentńı vzorec.

b) Vyjádřete danou posloupnost vztahem pro n–tý člen.

c) Zjistěte, od kterého členu plat́ı, že |an| < 10−30.

• a) Napǐstě rekurentńı vyjádřeńı posloupnosti
(

n
n+1

)∞
n=1

.

b) Dokažte, že posloupnost
(

1
n

)∞
n=1

je konvergentńı a limita posloupnosti je 0.

c) Užit́ım b) rozhodněte, zda posloupnost
(

n
n+1

)∞
n=1

je konvergentńı, pokud ano, určete jej́ı limitu.

• Rozhodněte, zda posloupnosti jsou konvergentńı, určete jejich limity:

a) (2n)∞n=1, b) (2 + 1n)∞n=1, c)
(

2 +
(
−1

2

)n)∞
n=1

, d) ((−2)n)∞n=1.

• Rozhodněte, které posloupnosti jsou rostoućı, klesaj́ıćı, omezené, shora omezené, zdola omezené:

a)
(

n + 1
n

)∞
n=1

, b)
(

n − 1
n

)∞
n=1

, c) (n(−1)n)∞n=1 , d)
(
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(

1
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nπ

))∞
n=1

.

• Posloupnost je dána rekurentně: a1 = 1, an+1 =
(

n
n+1

)2

an.

a) Vyjádřete posloupnost pro n–tý člen.

b) Od kterého členu plat́ı |an| < 0, 001?

Aritmetické posloupnosti

• Určete součet prvńıch 25 člen̊u aritmetické posloupnosti, v ńıž a5 = 1, a17 = −2.

• Mezi č́ısla 4 a 37 vložte několik č́ısel tak, aby spolu s danými tvořily aritmetickou posloupnost a aby součet
všech č́ısel byl 246. Určete počet vložených č́ısel a diferenci aritmetické posloupnosti.

• Zjistěte, zda existuje konvexńı n–úhelńık, jehož nejmenš́ı vnitřńı úhel má velikost 100◦ a každý následuj́ıćı
úhel je o 10◦ větš́ı než předcházej́ıćı.

Geometrické posloupnosti

• Určete všechny členy geometrické posloupnosti (an)∞n=1, pro něž plat́ı s4 = 15, a1 + a4 = 9.

• Řekněme, že v bance budete ukládat 1 000 Kč měśıčně na běžný účet s měśıčńım úrokem 0, 5%. Jakou částku
naspoř́ıte za 10 let? O kolik je to v́ıc, než kdybyste si spořili doma, ”do šupĺıku“?

• Počet obyvatel státu na počátku roku 2008 byl N0. Zjistěte, ve kterém roce překroč́ı počet obyvatel tohoto
státu k–násobek p̊uvodńıho stavu, jestliže předpokládáme ročńı př́ır̊ustek p %. Řeště nejprve obecně a pak
pro hodnoty N0 = 3.107, p = 2, 4, k = 1, 2.


