Přı́klad: V unitárnı́m prostoru komplexnı́ch n-tic se standardnı́m skalárnı́m součinem U^n určete matici ortogonálnı́ projekce na podprostor generovaný vektory a = (1, . . . , 1), b = (1, i, −1, − i, . . . , (i)^{n−1}).

Řešenı́:

1. Systém vektorů (a, b) ortogonalizujeme na systém (c, d), zvolme např. c = a a d = αc + b.

α = −

(b, a) (a, a) a + b =

0 n = 0 mod 4 −^1_n n = 1 mod 4 −^{1+i}_n n = 2 mod 4 −^i_n n = 3 mod 4.

2. Ortogonalizované vektory normujeme

(c, c) = n

(d, d) = n n = 0 mod 4

n^2−1

n n = 1 mod 4

n^2−2

n n = 2 mod 4

n^2−1

n n = 3 mod 4.

3. Spočteme matici projekce P = (p_{kj} ).

p_{kj} =

(_1 √_{(c,c)}^1√_{(d,d)} ( (− i)^{k−1} + α^∗ )) 1√_{(c,c)}

1√_{(d,d)} ( i^{j−1} +α )

Z toho plyne

p_{kj} = 1 n +^1_n (−1)^k i^{j+k} n = 0 mod 4 1 n +^n_{n2−1} [ (−1)^k i^{j+k} −^1_n ( (− i)^{k−1} + i^{j−1} ) +^1_{n2} ] n = 1 mod 4 1 n +^n_{n2−2} [ (−1)^k i^{j+k} −^1_n ( (− i)^{k−1} + i^{j−1} −(− i)^k − i^j ) +^2_{n2} ] n = 2 mod 4 1 n +^n_{n2−1} [ (−1)^k i^{j+k} −^1_n ( i^j −(− i)^k ) +^1_{n2} ] n = 3 mod 4.